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Asa si in problema cuadraturii cerculul: inainte de a incerca construirea
patratulul cu aceeasi suprafald ca a cercului dat, wrebula cercetat dacd aceastd
constructie € cu putinfd numai cu linda 3 cu compasul. Geometrii cel vechi erau
convingi de posibilitatea constructiel si de aceea incercirile lor av ramas radarnice,
geometrii el noi sub inraurirea spiritului critic ce a luat nastere in secolul al XiX-lea,
au pus la indoiald aceastd posibilitate si n-a trecut mult si imposibilitatea insasi a
constructiel a fost pe deplin pusd in lumind.

In anul 1882, F. Lindemann®, profeser la Universitatea din Minchen, urmind o
metodi intrebuintatd de celebrul Hermite™ intr-o alti chestiune, reusi 53 invedereze
aceastd imposibilitate. S-a aritat astfel ¢d cuadratura cercului e cu neputintd, adica
nu & cu putintd sd se construiascd numai cu linia si cu compasul un pétrat care sa
cuprindd aceeasi suprafata ca cea a unul cerc dat.

1907, vol. lll, pag. 101-103

MISCAREA PERPETUA

Se spune des proverbul cunoscut, ¢ un nebun aruncd o platra in apd sl o suta
de intelept! nu pot s-0 scoatd, 5 se spune ¢a un fel de rautate a omulul cu minte
putind contra celor cu Invataturd. Adevarul este ca, dacd oamenii intelepti s-au
indeletmicit cateodatd s scoatd pretrele aruncate de nebuni $1 n-au izbutit, apoi au
sc0s mai intotdeauns altceva mai bun 51 mai folositor. Din pietrele aruncate de
alchimisti in cuptoarele, cazanele, retortele si toate aparatele lor incurcate spre a fi
prefdcute in aur, oamenil intelepti au scos chimia cu toate aplicatile ei fard sfrsin.
Din masinile cu rotite nenumarate, din alcituirile pe care nu ni le mai putem inchipui
acum, care trebuiau 53 dea miscarea perpetud, au izvorat, de o parte, mecanica
teoretica, de alta parte, mecanica tehnica cu precizia el fara seaman,

Dacd astazi apar in fiecare zi inventii cu adevarat folositoare, pe care lumea fe
primeste imediat in serviciul nevoilor de toate zilele, asta dovedeste increderea acum
statornicita in spiritul de chibrwiald al cercetdtorilor, fie mari g cu nume cunoscut, fie
mal marunti. Altddatd insd, inventatori erau pe [umdtate, dacd nu pe de-a-ntregul,

¥ rerdingnd von Lindemann [1852-1939) - matematician getman, profesor @ Ludwig- MazimiBars-
Universitdt  (Manchen] si redior 8l aoeste anversitifl; oelebru in speoad pentru  demonstratia
transcendented numdrulul n; prntre studenth o3 s-au rumidaat David Hilbert $ Hermann Minkowskl, mal
tirgiu celebr matematicien

B Charles Mermite [1822-1901) — matematician francer, cu lucrdn impartante in teorls numerelor, teonia
invariantilor, pelinoarne artogonale, algebrd {(n. )
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parte a lui OA). Dreapta AE intersecteazd cercul (I) in F, iar dreapta AC
intersecteazd cercul (O) in P. FI si PO se intdinesc in G. 53 se arate ¢ 1G = 0A
5i GD este paraleld cu OA.

5 in triunghiul ABC, < A = 90°, Se iau pe BC si AB doud puncte M, N
astfel incat <« BAM = < BCN. 53 se arate cd triunghiul BMN este
dreptunghic.

5 Prin varful A al patratulul ABCD se duce o dreaptd arbitrard care

intersecteazd laturile BC si CD in £ i F, iar diagonala 8D in G. Sd se
arate ca CG este tangentd in € cercului CEF.

5 Tangenta in B la cercul (O) circumscris A ABC intersecteazd pe AC in
D. Cercul (0) circumscris lui BED intersecteazd pe ABin E.
53 se arate cd:
a) ABDE este isoscel;
b) cercul circumscris lul ACE este tangent dreptei DE;
c) dreapta 0A este perpendiculara pe DE.

5 3 Daci BB si CC sunt doud inditimi in A ABC, lar M punctul lor
COmuUN, 5a 5 arate ca AHA" este a trela indlime.

5 4 Fie A'8°C’ triunghiul format de picioarele indltimilor A ABC (triunghi
ortic) 5i H punctul de intersectie al acestora. 5d se arate cd H, A, B 5i
C sunt centrele cercului inscris §i al cercurilor exinscrise A A'B'C.

5 Fie O centrul cercului circumscris A ABC. 53 se arate ca dreptele AD,

BO, €O sunt respectiv perpendiculare pe laturile 8'C’, CA', A'B ale
triunghiulul ortic (teorema lui Nagel).

5 6 Fie P un punct arbitrar pe latura BC a A ABC, b si ¢ proiectiile lul pe

AC 5i AB.Fie AA', BB, CC cele trei indltimi care se intalnesc in H.
Din B8’ si ¢ se duc perpendiculare pe AP, care intersecteazd pe AA' in fsi y.
53 se demonstreze c3 b este perpendiculard pe A8, iar cy pe AC.




39. Dreapta AD intilneste din nou cercul crcumscris in D, <ABC = 4ADC, avind
aceeasi masurd, deci 5i complementele for 4 BAA" 51 L DAC sunt egale. Altd sofufie: A: este

punctul de intilnire al dreptei A cu latura BC ; AA'A; este tangent cercului (0] 5 suntem in
carul problemad 38.

40. Pavulaterele ABBA; s AAFD: (fig 10) sumt
inscriptibdle, dec: <84:8; = 2BAB; §i «FiDy = 4AFADy;
unghiurite opuse la virf in A; sunt egale 5 dreptele A8, i
A1y sunt in prelungire,

41. Deparece ABCD este inscriptibil (fig. 11),
avem <ABC = «EDC, prin urmare <ABC + <D/ = 90°.
Dar in patridaterul inscriptibil EDIC avem <CD/ = € CEJ,

deci <ABC» < CE=90°.

Fig- 11

42. In patrulaterul dat TABD = +ALD ca avind
aceeati misurd (fig. 12). In patrulaterul inscriptibil
ABA'E": 4ABD = 4CE'A". Rezulld ¢ <CFA" = 4ACD, deci
A'R || CDetc.

43. Avem <ACD = <ABD,
SACD = 4ABD (g 13), deci <ACD
i SACD sunt unghiuri interne de
aceeasl parte, suplementare,
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