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I Puteri si radicali

1. Radicalul de ordinul n,n € N, n > 2

Breviar de teorie

Definitie: Fienumerelene N,n>2sia€ R, a> 0. Numim radical de ordin n al
numarului real pozitiv a, unicul numar real pozitiv ¢, a carui putere de exponent
n este numarul a (foarte apropiat de @, mai mic sau egal cu a).

Observatii:
1) Radicalul de ordin » al numarului real pozitiv a se noteaza Ya si avem
echivalenta: Ya=t<t"=a,unde t>0.

2) Daca n = 2, atunci notam Ja inlocde ¥a.

Definitie: Fie numerele n€ N, n >3, nimpar si a € R, a <0. Numim radical de
ordin n (n impar) al numarului real negativ @, unicul numar real negativ ¢ a carui
putere de exponent n este numarul a (foarte apropiat de a, mai mic sau egal cu a).

Ya=te " =a unde t < 0.

Proprietatile radicalilor

Fie numerele m,n,pe N, n>2, m>2sia,be R,a>0,b>0.
1) Y =4fam 2) Ya'b = atlb 3) tfab = /a-b

d’ n m n m m-n, mln
Y= 5) (Ya)" =a 6) "a=44a

Formulele radicalilor compusi (suprapusi)

- . 2 . - .. .
Dacd a, b € [0, +0), a®> > b si c=va” —b, atunci sunt adevarate relatiile si
avem echivalenta:

1 /a+\/5: /a;—c+ /a;c 2) /a_\/gz /a;—c_ fa;c‘
6




Probleme rezolvate

1. Ordonati crescator numerele: \/5 , 3/5 , ‘\‘/g , Q/Z , %

Rezolvare: Folosim formula M = ’”\”/xT, unde m,ne N\ {0, 1}.
Se are 1n vedere ca c.m.m.m.c. (2, 3,4, 6, 12) = 12.

Avem: V2 =64, 33 =81, 45 = %125, ¢4 =f16.
Rezulta: 4, 60, 2,3/3, /5.
2. Determinati numarul x € (0, +0) care verifica egalitatea: \/xf = \3/23/; .

1
1 3

1 3 ERY) 3
Rezolvare: Avem x\/; =x-x2=x2, X\/; =(x2J =x*.
1
23x = Y8x:3/23/x =/8x = (8x)°.
3 11 3.1 1 3 1 1 % 12
Rezultda ca: x* =8 -x? < x* 7 =23 < x3 =23 <:>x=[23J &S x =273,

3.Fiep(x)=x*-3x*-3x—1si x, =1+ J2 +3/a. Calculati p(x,).
Rezolvare: Cu ajutorul formulei (a — 1)%, p(x) se mai poate scrie:
p(x) = (x — 1)’— 6x. Astfel putem calcula:

p(xo)z(%EH/Zf—6—6%5—6%/1:2+4+6%/5+6%/Z—6—6%/§—6%/Z:o.

4. Demonstrati ci existi x € R",astfel incatx’ +x” +x+ 3 =0.

Rezolvare: Cu ajutorul formulei (a + 1)°, membrul drept al ecuatiei se
mai poate scrie: 2x* + (x + 1)* = 0. Aplicam formula a@® +b* si obtinem:

Q2x+x+1) @+ b>— ab) = 0, unde a=2x, b=x+15i a® + b ab # 0.

1
Rezulticax=-— )
%/§+1

Probleme propuse

1. Calculati valorile urmatorilor radicali:
a) V9 b) V196 ; 0) ¥8; d) /216 ;
e) 481; f) 4625 ; g) I; h) /100000 .

2. Calculati valorile urmatorilor radicali:

a) -8 ; b) 3/-343; o J-32;  d)Y-243;
e) I-1; f) J-10000000 ; g) ¥-512;  h) 2—0,000000001 .

7



. Stabiliti valorile urmatorilor radicali:

V2" pNIs 9 ¥
&) 47 ; DRUIRE 9 {7, hy $102°;
(G DA BIET S DRYEDT
m) {25 mY" s )Y p) N6)

. Calculati:

a) V36 +2-/0-316; b) 64 +3/-27 +53-1+31000 ;

¢) 3416 +2%/625 — 5410000 ; d) \E+ |27, 4/i e
4 8 V16
3 5

e) 3/0,000001-4/5° /16 ; fy YL NOZ
§/4096 - /81
. Determinati partea Intreagd a urmatoarelor numere reale:

a) J11; b) /83 ; ¢) 326 ; d) /28 ;
e) Y14 ; f) 324 ; g) J/-11; h) 3/-32;
i) J-25; j) Y-40; k) 41000 ; 1) $2000 .

. Determinati partea intreagd a numerelor reale:

a) \/E, \/2+\/§, \/2+\/2+\/§;
by Y6, Yo+ 36, o+3o+ 6 ;
) \/2+m, 3/6+M'

2003 radicali 100 radicali
. Pentru ce valori ale numarului x € R, au loc egalitatile?

AV =x; BV =x o nd=x d) x =x;
o x'=x; pt=-x; @YD’ =x+1; h) Y+ =—x-
DD+ =21, ) a1+ =1.

. Pentru ce valori ale numarului x € R, sunt definite urmatoarele expresii?

a) Vx? —3x; b) v-x?+3x-2; c) Y2x-1;

d) 4 x+1 e) Ixt+x-2; f) 3/2x;2;
x°—4x+3
2
g) 3 h) Yx*—x+1; i) 8 3
x —
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