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ALGEBRA

|| Numere reale

1. Numere rationale

Breviar de teorie

Reamintim mai Intai notatiile uzuale pentru urmatoarele multimi de numere:

N=1{0,1,2,3,..,n,..} - multimea numerelor naturale.

N*=N\ {0}

Z={.,-2,-1,0,1,2,..} - multimea numerelor intregi.

Q= {f a,beZ,b+ ()} - multimea numerelor rationale.
b

* Au loc incluziunile Nc Z c Q.

Cu numerele rationale se pot efectua operatii algebrice (adunari, scaderi,
inmultiri, Impartiri).

* Un numadr rational care nu este intreg poate fi reprezentat ca fractie zecimald
finitd sau fractie zecimald periodicd.

Prin procedeul cunoscut al impartirii obtinem reprezentarea sub forma de fractie
zecimala a unui numar rational. Se imparte numaratorul la numitor.

Exemple: Ez1,71875; 1—7:0,425; @:426,55; £:0,80666...;
32 40 20 150

437 =1,9684684...
222

Reprezentarea zecimald a unui numar rational este frecvent folosita in probleme
de natura practica.

* O fractie zecimald infinitd o scriem sub forma aa,a,a,a,..., unde a, € Z si

177277374
cifrele a, a,, a,, a,, ... apartin multimii {0, 1, 2, 3, ..., 9}. Fractia zecimala

7




infinitd se numeste periodicd, daca exista numerele naturale nenule £ si p,

astfel incata , =a ,oricare ar fi indicele n > k.

tp

Exemple: 1) 8,7777... = 8,(7),unde a, =8, k=1,p=1,a ,,=a =7,

n+1 n
2) 0,454545... = 0,(45), unde a, = 0, k=1 si p = 2;
3) 3,148148148... = 3,(148), unde a, = 3, k=1 si p = 3;
4) 41,12387777... = 41,1238(7), unde a, = 41, k=5 sip = 1;
5) 0,56323232... = 0,56(32), unde a, = 0, k=3 si p = 2.

. - .. p . A
* Determinarea numarului rational ; , atunci cand se cunoaste reprezentarea
lui ca fractie infinitd zecimala periodica, care are perioada diferita de 9:
i) cazul a, € N, k = 1, adica perioada incepe imediat dupa virgula, spunem
ca fractia zecimala este
C e . . a,4,...a,
periodicd simpld: a(a,a,...a )= a, + ———.
’ 99...9
—
. C o v . pcifre . X .
Observam ca numaratorul este format din succesiunea de p cifre (care consti-

tuie perioada). Numitorul este format numai cu cifra 9 si contine exact p cifre
(cate cifre are numaratorul).

5 12 4 324 12

Exemple: 0,(5)==, 0,(12)=—=—, 0,(324)=—/—=—"—.

P ()9()9933()99937
Observatie.

Dacia a, <0, de exemplu, » =-5,737373..., atunci putem scrie

F=—(5+0,7373..)=-5-1+1-0,7373 ... =6+ [1 - 0,(73)] =

=_6+0.(26)= 6+§
- 7( )__ 99

ii) cazul a, € N, k€ N, k > 2; spunem ca fractia zecimald este
bb,..b,aa,..a,-bb,..b, "
99...900...0
—

p cifre m cifre
Observam ca la numarator avem diferenta dintre intregul numar format la
dreapta virgulei si numarul constituit din partea neperiodica. Numitorul este
format cu cifra 9, repetata de p ori (cate cifre are perioada) urmatd de 0,

repetata de m ori (cate cifre are partea neperiodica).
357-35 322 161

900 900 450’
21385-213 _4 21172

periodicd mixtd: r=ay,b\b,...b (a,a,...a)=a,+

Exemple: 1) 0,35(7)=

99000 99000
8

2) 4,213(85)=4+




