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TESTE RECAPLTULATNE

: s e Solutii
Nr. Enunturi Solutii Nr. E"u:tun pag'il ' 5
crt. pag. pag. __fft——-————‘%agf © 350
I 317 333 || Xt o 352 1]
11 317 — 334 LA = 355
11 318 335 XV : 7z 355
IV | 318 337 XVI 32 356
v 319 338 XVIL | 326 =
VI 319 339 XVIII 327 =
VII | 320 341 e = 361
Vi | 321 342 XX 32 363
IX | 321 344 XXI 329 5
X 322 345 XXII 330 364
X1 322 347 XXIII 331 366
XX ;. i5323 348 XXIV 331 367
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PROGRESIA ARITMETICA

[ Definitie )
Spunem cd un sir (a, )"al ‘este 0 progresie aritmetici, daci sunt
cunoscute: primul termen a, # 0 si un numir real r, r#0, denumit ratie,

astfel Tncat orice termen, fncepéand cu al doilea, se obtine din cel precedent,
addugénd ratia.

a,=a,_, +r, oricare ar fi n > 2| (relatia de recurent3)

Termenul general al progresiei aritmetice este dat de formula:

a,=a,+(n-1)r, oricare ar fi n>1

Suma primilor n termeni ai progresiei aritmetice este:

S,=a,+a,+..+a, =(_a_,-_+-£1”)_n'

n le;neni
EXEMPLE:

n(n+l)

1. 1+243+..+n= (suma primelor n numere naturale);

2. 1+3+5+...+(2n-1)=n" (suma primelor n numere naturale impare);

3. Sededuc si urmitoarele rezultate, oricare ar fi ne N”:

2 24224 +n2=n(n+1)(2n+l)_
‘oo ; 6 y
2 i 1)2
3 3 ; {ofe 3_—_‘n_(fl_i-_;
b) I°’+2° +..+n 1
B +1)(n+2
c) 1-2+2-3+...+n(n+1)=n(n )(n )

- 3
Formulele pot fi verificate cu usurintd folosind metoda inductiei matematice.

® Teoremd ‘ |
Un sir (a,) ., constituie o progresie aritmetica, dacit si numai daci are loc
n/nz \

relatia de recurent:i:

1 ‘. an +an+2
: e e 4]

gn-&l 2

,oricare ar fi ne N".

Considerim cunoscuti termenii diferift @, d;.
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§ 2. FUNCTII CONVEXE. FUNCTII CONCAVE

® Definitie

|
fie / un interval i functia f:/ — R.
Spunem céd functia f este convexd pe /, daci oricare ar fi punctele
5. 5€l, cu x <ux, sioricare ar fi re [0, 1], are loc inegalitatea: v

fla=-Dx +m,]<0 —t)f(x,)fxf(x2 ), (fig. 1 - 34).
i Definitie .

Spunem ca functia f este concavi pe /, daca oricare ar fi punctele
r ;€1 cux <x, sioricarear fi re [0, 1], are loc inegaliatea:

FlA=Dx +m]2A-0)f(x)+1f(x,), (fig. 1-35).

v

f(.\':) y k . B

f(xz """"""""""" v

e, Fi5] Wi :

I BT S g

Il et s SRR N R AR N o : i

) e ;
i : i

O % X X, % .
X=(1-Nxtrx, ; .
1€[0.1] Fig. I-34 Fig.1-35

® Teoremd i (A T
Fie I un interval si functia f:/ >R, de doui ori derivabila pe acest

interval. Functia este convexii (concavil) pe J daci si numai daci f (x)20

(f*(x)<0), oricare ar fi xeI.'
" Definitie
Consideram functia. f:1 >R si (a, bycI. Spunem cid x, € (a b) este un
bunct de inflexiune pentru functia f, daci sunt indeplinite conditiile:
i) functia feste continua pe (4, b);
i) functia are derivata in punctul X,;
iii) pe intervalul (a, x,] functia este convexa si

functia este concavi sau invers, (fig. I-36 a,b, & d).

‘pe intervalul [x,, b)’

RS, Eaeaked N <0

N4, e . 119
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